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Matematicka olympiada - 49. ra@&nik (1999/2000)

Ulohy domaciho kola pro kategorie Z5 az Z9

Z5-1-1
V prikladech nahradte hvézdi¢ky Cislicemi tak, aby jeden vysledek byl o 15 764 vétSi nez
druhy.

RESNSE w3
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Cernekova

Z5—-1-2

V nasi vesnici Zije pfiblizné (zaokrouhleno na desitky) 240 lidi. Modrookych lidi je v ni pfesné
8krat méné nez téch, ktefi modré o€i nemaji. Kolik obyvatel nasi vesnice ma modré oci? Kolik
je téch, co modré oci nemaji?

Bednérova
5-1-3

Jeden ze tfi ¢tvercll, na které jsme rozdélili obdélnik, ma obsah 36 cm?. Jaké rozméry mohl mit

obdélnik?

Bednarova
Z5-1-4
Dopln do tabulky €isla tak, aby soucet libovolnych tfi sousednich €isel v Fadku i ve sloupci byl
roven 123.

29
56
13
18

Bednafova

Z5-1-5

Adam slozil ze 6 ty€ek rovnostranny trojuhelnik. Potom jednu ty¢ku ztratil a zGstaly mu jen
tycky s délkami 25, 29, 33, 37 a 41 cm. Jakou délku mohla mit ty¢ka, kterou Adam ztratil? Aby

1of8 20. 1. 2014 12:1



Ulohy 1. kola 49. ré. MO, kat. Z5 a 2 http://cgi.math.muni.cz/~rvmo/Z/49/Z49l.h

Adam mohl slozit rovnostranny trojuhelnik i bez chybéjici ty¢ky, musi jednu ze zbylych ty¢ek
rozlamat. Kterou ty¢ku musi rozlamat a na jak dlouhé ¢asti? Podafrilo by se mu to i tehdy,
kdyby Sikovné rozlamal néjakou jinou ty¢ku?

Cernek
/5-1-6

VCera dostal Ondra od maminky 17 lentilek, dnes o 6 vice. V¢era snédl o 4 lentilky méné nez
dnes. Nyni ma 8 lentilek. Kolik jich snédl dnes a kolik v€era?

Bednarova
6-1-1
V prikladech nahradte hvézdi¢ky Cislicemi tak, aby jeden vysledek byl sedmkrat vétSi nez
druhy.
k%[ 08 #2408
962 %3 - T*25%
7 HEEE D oEEE
Cernekovéa
6 —-1-2

Rozdélte Ctverec se stranami délky 12 cm na tfi obdélniky se stejnym obvodem tak, aby tento
obvod byl co nejmensi.

Bednérova
6 —1-3

V cukrérné "Sladky svét” prodavaji malou tficetigramovou a velkou stogramovou ¢okoladu
OTYLKA. Mald OTYLKA stoji 7 K& a velka 24 K¢.

a) Kolik nejméné korun musi babi¢ka mit, aby mohla svym vnukdm koupit 750 g ¢okolady
OTYLKA?

b) Jaké nejvétSi mnozstvi této Cokolady mize babicka koupit, kdyz ma jen 110 K&?

Bednérova
6 -1-4

Maminka pfinesla z obchodu krabici kostkového cukru. Betka snédla nejprve "horni vrstvu”,
tedy 77 kostek cukru, potom jednu "bocni sténu”, kde bylo 55 kostek, a nakonec "pfedni
vrstvu”. Kolik kostek cukru jesté zastalo v krabici?

Bednarova
Z6—-1-5
Myslim si Ctyfciferné Cislo. Poradim ti, Ze soucet prvnich dvou Cislic je 3, soucet poslednich
dvou Cislic je 7 a prostfedni dvojcisli Ize délit &tyfmi beze zbytku. Jaké si myslim €islo? Najdi
vSechny moznosti.

Roubicek - BareSova
Z6—-1-6

Sedm trpaslikd chtélo udélat Snéhurce radost, a proto ji koupili krasné obdélnikové zrcadlo.
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Cestou byli neopatrni a rozbili ho na ¢tyfi trojuhelnikové ¢asti tak, jak je to zndzornéno na
obrazku. Chtéli zrcadlo spravit, Zadnému se to vS8ak nepodafilo. Kazdy slozil jiné &tyfuhelnikove
zrcadlo. Nakresli zrcadla, ktera trpaslici slozili.

Roubicek

Z7i—-1-1

V pfikladech nahradte hvézdicky Cislicemi tak, aby jeden vysledek byl 23krat vétSi nez druhy.

T#545x% # %1 %0
45876 -294 %06
sk B wokok oK KKK

Cernekova
Z7—-1-2

Dvorniho matematika se zeptali na jeho vydélek za minuly mésic. Odpovédél takto:

"Kdyz pfi¢itame k Cislu odpovidajicimu mé vyplaté v korunach vSechna Cisla, ktera lze dostat z
puvodniho &isla zdménou pofadi jeho cifer, vyjde nam ¢islo 4218. Mzdu mi vyplatili v co
nejmensim poctu korunovych minci, desetikorun a stokorun.”

a. Kolik "kusd” minci a bankovek matematik dostal?
b. Kolik nejméné a kolik nejvice korun si mohl matematik vydélat?

Bednarova
Z7—-1-3

Obdélnik a trojuhelnik maji stejné obvody. VSechny jejich strany jsou vyjadieny dvojcifernymi
Cisly, ktera se "sesypala” z nakresu na jednu hromadu, takZe z nich vznikla tato skupina cifer:
01111123444566. Jaké mohly byt pdvodni rozméry obou Utvara? Najdi alespon tfi FeSeni.

Ptackova
Z7—-1-4

Pavel obarvil tfemi barvami stény kvadru tak, Zze kazda dvojice protilehlych stén méla stejnou
barvu. Potom zacal kvadr pfevalovat po papiru, ¢imz vznikla barevna "stopa” (viz nacrt). Zjisti

rozméry kvadru, jestlize vis, Ze tato "stopa” vytvofila ¢tverec o obsahu 36 cm?. (Uloha méa dvé
feSeni.)
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Ptackova
Z7—-1-5

11

Z obdélniku jsme odstfihli 16 jeho obsahu. Zbyl Utvar zakresleny na obrazku. Jaké rozméry
mohl mit plvodni obdélnik?

Vanicek
Z7-1-6

Je dano 9 bodu (viz obrazek). Najdi vSechny riizné trojuhelniky s vrcholy v téchto bodech.
Potom témito trojuhelniky pokryj plochu ¢tyfahelniku na obrazku (trojuhelniky se nesméji
prekryvat).

USiakova
Z8-1-1

Lod vezla 100 pokladnic. Ve vSech byl stejny pocet perel. V prvnim pfistavu pirati tajné odebrali
z 1. pokladnice nékolik perel. Nikdo nic neodhalil, a tak ve 2. pfistavu tajné vzali z 2.
pokladnice dvakrat vice perel nez z prvni. Opét nikdo nic neodhalil, a tak ve 3. pfistavu pirati
odebrali ze 3. pokladnice tfikrat vice nez vzali z prvni. Tak to Slo pofad dal, az po poslednim
odebrani zUustala ve sté pokladnici jen jedina perla. Lod dovezla do cile jen 24 850 perel. Kolik
perel bylo puvodné v kazdé pokladnici?

Volfova

Z8-1-2
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Myslim si €islo. Zaménou poradi jeho cifer dokazu vytvorit dalSich pét Cisel. Sectu-li je vSechny
i s pavodnim €islem, dostanu ¢&islo 4 218. M4 kamaradka Monika si mysli €islo o 5 vétsi a kdyz
k nému pficte vSechna Cisla ziskana zaménou poradi jeho €islic, dostane soucet 5 328. Jaké
Cislo si myslim ja a jaké Monika?

Bednérova

Z8-1-3

Je dan C&tverec ABCD a bod P tak, Zze bod D je stfed UseCky AP. Bodem P prochazi pfimka p.
Ta déli ¢tverec na dva Utvary, jejichz obsahy jsou v poméru 5 : 3. Narysujte takovou primku.

Hruby

Z8-1-4

Na obrazku jsou dany body J, K, L, M, N. Sestrojte rovhoramenny trojuhelnik ABC se
zakladnou AB, jestlize vite, Ze body J, K, L, M, N lezi po fadé na pfimkach AC, vc, va, Vb, tc.
(Popis konstrukci.)

Cernekova

Z8-1-5

Na kazdé sténé sedmnactibokého jehlanu je napsano ¢islo. Soucet vSech téchto Cisel je 96.
Kazdy vrchol mé pfifazeno ¢islo, ziskané seétenim &isel na vSech sténéach, které tento vrchol
obsahuji. Zjistili jsme, Ze vSechny vrcholy maji pfifazeno stejné Cislo. Jaka Cisla jsou na
sténach?

Cernekova

Z8-1-6
Najdéte vSechna Ctyfciferna Cisla délitelna sedmi, pro ktera plati:

soucet prvnich dvou cifer je 10,
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soucet prostfednich dvou cifer je 10,
soucet poslednich dvou cifer je 9.

Krallova

Z29-1-1

Na obrazku jsou dany body J, K, L, M, N. Sestrojte pravouhly trojuhelnik ABC s pfeponou AB,
jestlize vite, Ze body J, K, L, M, N lezi po fadé na pfimkach AB, BC, CA, v, Vc.

Cernekova

Ty

Z29-1-2

Najdéte Ctyfciferné €islo abcd s ciframi a, b, ¢, d, pro které plati:
%:E:L&E:C_d:Z:l.

(%, be, cd jsou dvojciferna €isla s ciframi a, b, c, d.)

Krallova, Cernek
Z9-1-3

Polopfimky AX a BY déli uhly CAB a ABC trojuhelniku ABC v poméru 1 : 2 a protinaji se ve
stfedu kruznice opsané trojuhelniku ABC. Ur&ete velikosti vnitfnich ahlu tohoto trojuhelniku.

Cernekova
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Z29-1-4

V Kocourkové nemaji haléfe. Zato tam maji takovy stroj na ménéni minci za papirove
bankovky. Nejprve se vhozena Castka zaokrouhli na desitky. Takto ziskana hodnota se
zaokrouhli na stovky. A potom jeSté na tisice. Vysledna ¢astka je vyplacena v bankovkach.
Honza se roz€iloval, Ze ho Kocourkovsky meénici stroj poradné “pfevezl”. Nasypal do néj cely
svllj majetek a stroj mu vratil jen pfiblizné 69% (zaokrouhleno na cela procenta) toho, co do néj
vhodil. Kolik Kocourkovskych korun mohl do stroje nasypat?

Bednarova
Z9-1-5

Sestistén ABCDE vznikl slepenim &tyFstén( ABCD a ABCE. Na kaZzdé jeho sténé je napsano
Cislo. Kazdy vrchol ma pfifazeno Cislo ziskané sectenim Cisel na vSech sténach, které tento
vrchol obsahuji. Najdéte vSechna takova ocislovani stén, aby vSem vrcholim byla pfifazena
stejnd Cisla, jestlize vite, Ze dvé sousedni stény jsou popsany Cisly 4 a 9. Sousedni shy maji
spole&nou hranu.

Cernekova

Z9-1-6

Ve vrcholech ¢tverce jsou napsana €isla 1, 2, 3, 4. Pavel ménil €isla v trojicich sousednich
vrcholl nasledovné: Bud ke vSem tifem pricetl 1, nebo ode vSech odecetl 1. Ctverec se meénil
takto:

a) Muzeme popsanymi operacemi ziskat ¢tverec se samymi ¢tyrkami?

b) Lze z trojuhelniku témito operacemi vytvorit trojuhelnik

2 3 3 3

c) Lze z pétithelniku témito operacemi vytvorit pétidhelnik
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5

d) Lze ze sedmiuhelniku témito operacemi vytvofit sedmidhelnik

Zabka
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