Z9-11-1
Mirka si mysli dvojciferné ¢islo. Pokud zaméni poradi cifer, dostane ¢islo, které se od
ptuvodniho ¢isla 1isi o 75 %. Jaké ¢islo si mohla myslet? (Bedndrovad)

RESENT. Ozna¢me ptivodni &slo 10a + b, tedy nové &islo je 10b + a. (2 body)
Predpokladejme nejdiive, ze nové ¢islo je o 75% vétsi. Odtud dostavame nésledujici
rovnici:
1,75(10a + b) = 10b + a,

tedy 2a = b. Nyni jiz snadno dopocitame, ze vyhovuji tato cisla: 12, 24, 36 a 48.
Nyni uvazme, Ze nové ¢islo je o 75 % mensi. Odtud dostéavame nésledujici rovnici:

0,25(10a + b) = 10b + a,

tedy a = 12—3b. V tomto pripadé nedostaneme zadné reseni.

Mirka si tedy mohla myslet ¢islo 12, 24, 36 nebo 48. (4 body)

Pozndmka: Za 100% se bere ptuvodni éislo, kdybychom brali za 100 % nové dislo,
dostaneme cisla 21, 42, 63, 84.

79-11-2
Andrea tridi trojuhelniky, jejichz strany vyjadiené v centimetrech jsou cela ¢isla, na
1zké, Siroké a ostatni. Uzkyj trojuhelnik je takovy, pro ktery plati, Ze soucet délek nékterych
dvou stran je jen o 1cm vétsi nez délka tieti strany. Siroky trojuhelnik je takovy, v némz
je soucet délek nékterych jeho dvou stran dvojnasobkem délky treti strany. Najdéte
a) vSechny tuzké trojuhelniky, jejichz dvé strany méfi 6 cm a 8 cm,
b) vSechny 8iroké trojuhelniky, jejichz dvé strany méii 3cm a 4 cm,
c) vSechny trojuhelniky, jejichz jedna strana méfi 5cm a jsou Siroké a tzké soucasné.
(Dillingerovad)

RESENT. MiiZzeme pfedpokladat, ze pro strany trojuhelniku plati:

a<bZc

a) Reseni dostaneme pifmo z nasledujici tabulky:

a |b | ¢ |zavér
6 |8 |13 | ANO
6 8 NE

3168 [|ANO

b) Reseni dostaneme piimo z nasledujici tabulky:

Zaver
NE
ANO
NE
NE
ANO
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c) V tomto pfipadé musime rozlisit t¥i moznosti:
I.La=5

a | b | ¢ |zévér
516 |10 | NE
517 |11 | NE
518 |12 | NE
519 |13 | ANO
5110 |14 | NE
5 (11 |15 | NE

Ke stejnému zavéru dojdeme i vyresenim soustavy:

54+b=2c
54+c=0b-+1.
II.b=5
a |b |c |zavér
515 19| NE
419 |8 NE
315 1|7 | ANO
215 1|6 NE

Ke stejnému zavéru dojdeme i vyfeSenim soustavy:

a+5=2c
a+c=0b+1.
IIl. ¢ =5
a |b |c |zavér
11515 NE
2 1415 NE
31315 NE

Ke stejnému zavéru dojdeme i vyfeSenim soustavy:

a+b=2c
at+b=c+1.

(za kazdou moznou situaci udélte 1-2 body, dohromady 6 bodi)



79-11-3
Dva cyklisti vyjeli soucasné ze stejného mista na vylet. Projeli stejnou trasu a spolecné
se vratili zpét. Cestou oba odpocivali. Prvni jel dvakrat tak dlouho, jako druhy odpocival.

Druhy jel c¢tyrikrat tak dlouho, jako odpocival prvni. Kdo z nich jezdi na kole rychleji
a kolikrat? (Cernek)

RESENi. Ozna¢me
T7 - - - doba jizdy 1. cyklisty,
Ts - - - doba jizdy 2. cyklisty,
01 - - - doba odpocinku 1. cyklisty,
09 - - - doba odpocinku 2. cyklisty.

Pak plati:
o1 +T1 =02+ 15
T1 = 202
T2 = 401
(3 body)

Dosadime za Ty, T do prvni rovnice a dostaneme
09 = 301.

Oznacme o7 = t. Pak ale ihned dostavame, ze oy = 3t, T} = 6t a T, = 4t. Vidime, Ze
2. cyklista jel 1,5krat rychleji nez prvni a odpocival trikrat tak dlouho.

79-114
Ve Squarelandu ziji pouze ¢tverce. Az na dvé vyjimky tam kazdy z nich méa dva

pratele, z nichz jeden mé obvod o 8 cm mensi a druhy o 8 cm vétsi. Primérna délka strany
squarelandského ¢tverce je 15cm. Zadné dva ¢tverce nejsou shodné a obvod nejmensiho
¢tverce je roven délce strany nejvétsiho ctverce. Zjistéte:

a) Pocet obyvatel ve Squarelandu,

b) rozméry nejvétsiho a nejmensiho squarelandského ¢tverce,

c) pramérny obsah ,Squarelandana‘“. (Bedndrovad)

RESEN{. Vzhledem k tomu, Ze se obvod &tvercii lisi o 8 cm, musi se jejich strany lisit o 2 cm.
Oznacme tedy strany hledanych ¢tverci jako a,a+ 2,a+4,...,a+ 2t. Ze zadani prikladu
je zrejmé, ze prumeér strany nejvétsiho a nejmensiho ¢tverce je 15 cm. Odtud

a+ (a+2t)

= 15.
2

Dale plati, ze
4a = a + 2t.

Po vyTteseni této soustavy dostaneme a = 6, t = 9. VSechny strany ¢tvercia jsou: 6, 8, 10,
12, 14, 16, 18, 20, 22 a 24. Nyni uz snadno odpovime na otazky a), b), c).



a) Ve Squarelandu je 10 obyvatel.
b) Nejmensi squarelandsky ¢tverec ma rozmér 6 x 6 a nejvétsi je 24 x 24.
¢) Primérna plocha squarelandského ¢tverce je

62 + 82+ ...+ 222 4+ 242

o = 258 cm?.

(za kazdou ze ti1 ¢asti udélte 2 body)



