791111

Skupinka déti si zorganizovala piskvorkovy turnaj. Kazdy hral s kazdym a celkem
odehrali 136 zapasi. Z toho pravé 66 zapasu bylo typu divka-divka nebo chlapec-chlapec.
Kolik bylo ve skupiné chlapcii a kolik divek? (Bedndrovad)

RESEN{. Uvazujme skupinu n hrac¢t. Kazdy s kazdym sehraje jedno utkani a nas zajima
celkovy pocet zapast. Kazdy hra¢ bude hrat s n — 1 soupefi, hract je n, tedy dohromady
n - (n —1). Nyni si musime uvédomit, Ze jsme kazdé utkani zapocitali dvakrat. Tedy jsme
dokézali, Ze celkovy pocet vSech zapasi ve skupiné n hracu je %n -(n—1).

Vytvorime tabulku, ze které jiz snadno urcime feseni.

pocet hra¢in|2|3|4| 5|6 |7 [ 89 |10]11|12]13|14| 15 | 16 | 17
pocet zapast |1|3|6]10|15|21|28|36|45|55|66|78(91|105|120]|136

Z tabulky je zfejmé, ze celkem bylo ve skupiné 17 déti. Nyni uz snadno dopocitame
feSeni — bud bylo 7 chlapci a 10 divek, nebo 10 chlapcu a 7 divek.

791112
Ve Squarelandu ziji pouze ¢tverce. Az na dvé vyjimky tam kazdy z nich mé dva pratele,

z nichz jeden méa obvod o 8 cm mensi a druhy o 8 cm vétsi. Priimérny obsah squarelandského
¢tverce je 116 cm?. Zadné dva étverce nejsou shodné a obvod nejmensiho ¢tverce je roven
délce strany nejvétsiho ctverce. Zjistéte:

a) pocet obyvatel ve Squarelandu,

b) rozméry nejvétsiho a nejmensiho squarelandského ¢tverce,

c¢) pramérnou délku , Squarelandana‘. (Bedndrovd)

RESENI. Ozna¢me a délku strany nejmensiho ze étverct. Pak délky stran uvazovanych
¢tvercli mizeme oznacit

a, a+2, a+4, ..., a+2t.
Vzhledem k podmince
4-a=a+2t,
dostavame
3a = 2t,

neboli a je sudé.
1. a = 2. Vypoditame primérny obsah (musi byt 116 cm?).

22 442 + 62 + 82
4

# 116 cm?.

2. a = 4. Vypocitame pramérny obsah (musi byt 116 cm?).

42 4 62 + 82 +10%2 + 122 + 142 + 162
4

= 116 cm?.



3. a = 6. Vypoéitdme pramérny obsah (musi byt 116 cm?).
62 + 82 4 - -+ 4 222 4 242
4

Se zvétsujicim se a roste i praimérny obsah.
Na ostrové zije 7 obyvatel. Strana nejmensiho z nich méfi 4 cm, nejvétsiho 16 cm
a prumeérna délka strany je 10 cm.

— 258 cm?.

Z9-111-3
Na svych toulkach prirodou narazil profesor Hmyzik na novy druh brouka. Podle
poctu jeho nozicek a tvaru jednotlivych clankt ho nazval Kulickovec dvandctinozZkovy:
kazdy ¢lanek tohoto brouka méa tvar kulicky a z kazdého ¢lanku kromé prvniho (hlavicky)
vyrustaji dva péary nozicek. Navic kazdy z ¢lankt mé o 21 % vétsi prifez nez ¢lanek za
nim. Zjistéte presnou délku brouka, pokud vite, ze hlavicka ma polomér 0,266 2 cm.
(Bedndrovad)

RESEN{. Piiklad takového zivoéicha je na obrazku.

0000

Hlavicka: polomér rg = 0,266 2 cm, tedy pramér je dy = 0,532 4 cm.
Vypocitejme jesté plochu prurezu hlavicky:

Sy = mr? = 0,222 51 cm?,

Prvni ¢lanek:

S

H 2
= — = 1
S 121 0,183 890 96 cm~,
S o
r1 =14/ — =0,242cm”, d; = 0,484 cm.
T

Druhy clanek:

S
Sy = =X =0,151976 cm?,

1,21
re = % =0,22cm?, dy =0,44cm.
Treti ¢lanek:
Sy = 1,551 = 0,125 6 cm?,
r3 = % =0,2cm, d3z=0,4cm.

Celkovou délku d vypocteme jako soucet délek jednotlivych clanki:
d=dg+d; +dy+ds =0,5324 + 0,484 + 0,44 + 0,4 = 1,856 4 cm.

Kulickovec dvanactinozkovy meéri 1,856 4 cm.



791114
Marta tfidi trojuhelniky, jejichz strany vyjadiené v centimetrech jsou cela ¢isla, na
vysoké, nizké a ostatni. Vysoky trojihelnik je takovy pro ktery plati, ze soucet délek nékte-
rych dvou stran rovna ¢tyrnasobku délky tieti strany. Nizky trojuhelnik je takovy v némz
je soucin délek nékterych jeho dvou stran dvojnasobkem délky treti strany. Najdéte
a) vSechny vysoké trojuhelniky, jejichz jedna strana méfi 6 cm,
b) vSechny nizké trojihelniky, jejichz jedna strana méti 6 cm,
c) vSechny trojihelniky, jejichZ jedna strana méfi 4cm a jsou vysoké a nizké soucasné.
(Dillingerova)

RESEN{. a) Hledame vysoké trojthelniky (a + b = 4¢) se stranou 6 cm.
e a=6cm.
Pak plati:
6+0b=4c

K feseni miizeme pouzit tabulku (v poslednim fadku vzdy ovéfime platnost trojihelnikové

nerovnosti)

a 6 6 6 | 6

& 2 3 4 |5

b 2 6 10 [ 14 | ...
vysledek | NE | ANO | NE | NE | NE

e c=6cm.
Pak plati:
a+b=4-6=24.

K feSeni mizeme pouzit tabulku (v poslednim fadku vzdy ovéfime platnost trojahelnikové

nerovnosti)
a 12 11 10 9
b 12 13 14 | 15
c 6 6 6 6 |...
vysledek | ANO | ANO | ANO | NE | NE

b) Hleddme nizké trojuhelniky (a - b = 2c¢) se stranou 6 cm.

e a=6cm.
Pak plati:
6b = 2¢, tj. 3b =c.

K feseni miizeme pouzit tabulku (v poslednim fadku vzdy ovéfime platnost trojihelnikové

nerovnosti)

a 6 6 6 | 6

b 1 2 3| 4

& 3 6 9 |12 ...
vysledek | NE | ANO | NE | NE | NE




e ¢c=6cm.
Pak plati:
a-b=12.

K feseni mizeme pouzit tabulku (v poslednim fadku vzdy ovéfime platnost trojahelnikové
nerovnosti)

a 1 2 3

b 12 6 4

c 6 6 6
vysledek | NE | ANO | ANO

c) Hledame vSechny trojuhelniky, jejichz jedna strana méfi 4 cm a jsou vysoké a nizké
soucasné.
1.a+b=4c, a-b=2c.
e ¢ =4cm.
Pak plati:
44b=4c, 4b=2c,

coz nema celoCiselné reseni.
e c=4cm.
Pak plati:
a+b=16, a-b=28,

coz nema celoCiselné reseni.
2. a+b=4c,a-c=2b.
e g =4cm.
Pak plati:
4+b=4c, 4c=2b,

coz dava reSeni b = 4cm, ¢ = 2cm.
e c=4cm.
Pak plati:
a+b=16, 4a=2b,

coz nema celoc¢iselné reseni.



