I1. kolo kategorie Z7

Z7-11-1
Najdi vSechny trojice pfirozenych cisel a, b, ¢ tak, aby a < b < ¢ a hodnota zlomku
1 (44 — abc) byla prirozené &slo. (Ptdckova)

RESENT. Oznaéme ¢itatel zlomku, tj. vyraz 44 — abe jako p. M4-li byt dany podil piirozené
¢islo, musi byt p pfirozené cislo délitelné sedmi mensi nez 44. V tvahu tedy prichazeji
¢isla 42, 35, 28, 21, 14, 7. Tomu odpovidaji tyto hodnoty soucinu abc: 2, 9, 16, 23, 30, 37.
Tato cisla napiseme jako soucin tii navzajem riznych prirozenych cisel: 2 ... nelze, 9 ...
nelze, 16 =1-2-8,23 ... nelze, 30=1-2-15=1-3-10=1-5-6=2-3-5, 37 ... nelze.
Resenim jsou tedy tyto uspoifadané trojice ¢isel a, b, c:

1,2,8], [1,2,15], [1,2,13], [1,5,6], [2,3,5].

7Z7-11-2

Ve ¢tyttahelniku ABC'D (s vnitinimi thly «, 3, 7, 6 plati: « = v = 90°, |AD| = |CD|
a 0 = 6+ 100°. Oznacme M prisecik os thld DAC a ACD. Jaka je velikost vnitiniho
uhlu pfi vrcholu M v trojuhelniku AM D. (Ptdckova)

RESENT. Nejprve si vypocitame velikosti zbyvajicich thli. Souéet vnitinich ahlé v libovol-
ném ¢tytuhelniku je roven 360°, tedy a+ 3+~v+d = 360, po dosazeni ze zadani dostavame
90 + (6 + 100) 4+ 90 + § = 360, odtud § = 40° a [ = 140°.

Nyni si budeme vsimat pouze trojihelniku AC'D (obr.). Ten je rovnoramenny se za-
kladnou AC, jak vyplyva ze zadani. Zjistime tedy velikost thlu w pti zékladné. Plati:
180° = 40° + 2w, velikost thlu pfi zakladné tedy je 70°.
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AAM D: vnitini thel pri vrcholu A ma velikost 70° : 2 = 35°, vnitini thel pfi vrcholu
D ma3 velikost 40° : 2 = 20°. Velikost vnitiniho thlu pfi vrcholu M je rovna 180° — 35° —
—20° = 125°.

77-11-3
Dominik pozoroval sedackovou lanovku. Nejdrive zjistil, ze spodni stanici projede kaz-
dych 8 sekund jedna sedacka. Potom si jednu sedacku vyhlédl, zmackl stopky a chtél zmérit,



jak dlouho potrva, nez se sedacka opét vrati do spodni stanice. Po 3 minutach a 28 sekun-
dach pustili lanovku rychleji, takze sedacky projizdély spodni stanici kazdych 5 sekund.
Kdyz pak projizdéla Dominikova sedacka, stopky ukazovaly 11 minut a 13 sekund. Kolik
sedacek méla lanovka? (Dillingerova)

RESENT. Za 3 minuty a 28 sekund (coz je 208 sekund) projelo kolem Dominika 208 : 8 = 26
sedacek. Od zrychleni do doby, nez kolem Dominika projela jeho sedacka, uplynulo 11 minut
13 sekund — 3 minuty 28 sekund, coz je 7 minut a 45 sekund (465 sekund). Za dobu,
kdy jezdila lanovka rychleji, projelo kolem Dominika 465 : 5 = 93 sedacdek (véetné té
Dominikovy). Lanovka méla celkem 26 4+ 93 = 119 sedacek.



