XII. CESKO-POLSKO-SLOVENSKA
MATEMATICKA SOUTEZ JUNIORU

Soutéz jednotliveu
20. kvétna 2023

Uloha 1. Na pocatku jsou na tabuli napsana ¢isla 1 a 2. V jednom kroku vybereme
kladné redlné ¢islo x a dvojici ¢isel (a,b) napsanych na tabuli nahradime dvojici

(a+30+2).

Muze (po koneéném poctu kroku) nastat situace, ze na tabuli budou napsana ¢isla 2 a 37

Uloha 2. Pro kolik (neprazdnych) podmnozin mnoziny {1,2,3,4,...,11} je souéin jejich
prvku treti mocninou prirozeného ¢isla?

Uloha 3. V konvexnim ¢tyFihelniku ABC'D plati |AB| = |BD| = |DC|a AB L BD 1 DC.
Ozna¢me M stied jeho strany BC'. Dokazte, ze plati [ BAM| + |« DCA| = 45°.

Uloha 4. Pro cel4 éisla a, b, cplatia+b+c=1aab+ bc+ ca < abc. Dokazte, ze
ab + bc + ca < 2abc.

Uloha 5. Pro pfirozené &slo n oznaéme S(n) soucet ¢slic jeho desitkového zdpisu.
Najdéte nejmensi prirozené ¢islo n spliujici 45(n) = 35(2n).

Cas: 3 hodiny a 30 minut.
Za kazdou ulohu lze ziskat 5 bodi.



