XIII. CESKO-POLSKO-SLOVENSKE STRETNUTI JUNIORU

19. KVETNA 2025 — SOUTEZ JEDNOTLIVCU

1. Najdéte viechna prvoéisla p, pro ktera lze &slo
pPP+pi+p+1
zapsat jako soucin dvou rtznych prvocisel.

2. Urcete viechny trojuhelniky, které lze rozfezat na shodné pravouhlé rovnoramenné trojthel-
niky s odvésnami délek 1.

3. V daném trojuhelniku ABC' je |XACB| = 60°. Body D a E jsou po fadé body stran BC
a AC'. Uvazujme vrcholy K, L rovnostrannych trojihelnikic ADK, BEL takovych, ze body A a L lezi
v opa¢nych polorovindch s hraniéni pfimkou BE a body B a K lezi v opa¢nych polorovinach s hrani¢éni
pfimkou AD. Dokazte, ze |AE| + |BD| = |K L.

4. Na tabuli jsou na pocatku napséna tii nezaporna cela &isla. V kazdém kroku &isla a, b, ¢
napsana na tabuli nahradime hodotami sou¢ti a + b, b + ¢, ¢ 4+ a. Urcete nejvétsi mozny pocet kroki,
po kterych se na tabuli mtze objevit ¢islo 111.

9. Dokazte, Ze pro viechna piirozené ¢isla n plati

1 2 3 4 2n—-1 1

A, = - — > —.
" n+1 n+2+n+3 n+4+ +3n—1 3

Pozndmka. Slabsi odhady (napt. A, > 0 pro kazdé n) mohou byt ohodnoceny ¢aste¢nymi body.

CAS: 3 HODINY 30 MINUT



